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Exercice N°1 : ( 6 points)

1
Soit f la fonction définie sur [0, +oo| par: f(X) =1+
1

2(Vx+1)

1. a- Montrer que f est dérivable sur [0,+oo[ et que : f '(X) =—

b- Montrer que pour tout X & [0,+o0[ : | f '(x)| S% :

2. Soit g la fonction définie sur [0,+oo[ par : g(x) = f (x)—x
a- Montrer que g est strictement décroissante sur [O, +00[.
b- Montrer que I’équation : g(x) = 0 admet une solution unique & € |1, 2[ .
U, =1
Upa=f(U,)
a- Montrer que pour tout neN : 1<U_ <2

3. Soit (U,) lasuite définie sur N par {

b- Montrer que pour tout neN :|U ., —a|< %|Un -al.

c- En déduire que pour tout ne N :[U, —a|< (%j 1-af.

d- Déduire limU, .

nN—+w

Exercice N°2 : ( 5 points)

Soit dans C I’équation : (E,)z2—2z—-2isinge"” =0 ou 6 <]0,7].

1. a- Montrer que :1+ 2isin ge" :(e”)z.
b- Résoudre dans C 1’équation : (E,).
2. Soit f(z):23—422+2(2—isim9e“9)z+4isin¢9e“".
a- Calculer f(2).
b- Vérifier que f(z)=(z-2)(az?+bz+c).
c- Résoudre alors dans C I’équation : f(z) =0

3. Le plan est rapporté au repere orthonormé direct(O,ﬁ,v)
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On désigne par : A,B et C les points d’affixes 2,1+¢" et 1—e"
a- Montrer que OBAC est un rectangle.
b- Déterminer @ pour que OBAC soit un carré.

Exercice N°3 : ( 5 points)

x-1
Soit f la fonction définie sur [1,+oo[ par: f(x) =, ’—1
X+

On désigne par ¢ la courbe représentative d’une fonction f dans un repére orthonormé (O T ]) .

1. Etudier la dérivabilité de f a droite en 1 et interpréter graphiquement le résultat obtenu.
1
2. Montrer que f est dérivable sur [1,+o| etque f'(X) = —————— .
] [ (X +1)/x2—
3. Dresser le tableau de variation de f .

1 . Vs
. e r g(x)=f| —| sixe |0,=
4. Soit g la fonction définie sur O'E par : sin x 2

g(0)=1

[ etque g'(x) =

-ﬁ

a

Montrer que g est continue sur I:

l\.)

3

b- Montrer que g est dérivable sur }0,
1+sinx

2

c

Montrer que pour tout X € }0, %{ -1<g'(x) < —%
T 1
d- Montrer que pour tout X € {OE} :1-x<g(x) sl—Ex :

Exercice N°4 :(4 points)

On considere la fonction f dont la représentation graphique ¢ .
On note : {admet les droites : x=1 comme asymptote verticale, y=x-4 comme asymptote oblique au
voisinage de (+o0) et une branche parabolique de direction (Oy) au voisinage de (-).

En se basant sur le graphique de f, déterminer

st 1. L’ensemble de définition de f et son domaine de
dérivabilité.
Y 2. Déterminer les limites suivantes :
4 lim £(x) , lim f(9 , lim L, lim 1)
X—>—00 X—>+00 (X) Xt X
E f 3 ; IimM et lim _—2
1 -1 f(X) x>+ f(X)— X+ 4
3. Déterminer: £(-1), /(2), lim f(x) et lim f(x).
2+ —0" x—0" X
4. Déterminer le domaine de dérivabilité de la fonction : /f '(x) .
5. Déterminer : f([O,l[) et f(]1,+oo[)
BON TRAVAIL
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